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METODO DEDUTTIVO
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METODO INDUTTIVO

~_ — Sibasasuy

Osservazioni
Prove

Tentativi /A
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RAGIONAMENTO INDUTTIVO

50sserva le somme di alcune terne di numeri
naturali consecutivi

O+1+2=3
1+2+3=6
2+3+4=9
3+4+5=12

55Si osserva che i humeri ottenuti sono multipli di 3,
possiamo quindi ipotizzare che le successive somme
di terne di numeri consecutivi sono 15, 18, 21, 24,

—




RAGIONAMENTO DEDUTTIVO

eslndichiamo con n un generico numero
naturale. | due numeri naturali 3 esso
consecutivi potranno essere indicati
con n*l e n+2 quindi la somma dei tre
humeri é data da:

n + (n+1)+(n+2)=n+n+1+n+2=3n+3=3(n+1)

Quindi abbiamo dimostrato che |3
somma di tre numeri consecutivi é un

mUlJCfPlO df 3. G%[/? |7 ‘







CETTI O ENTI PRIMITIVI:
CHE NON DEFINIAMO
PLICITAMENTE




2.11 PRIMI ASSIOMI DELLA
GEOMETRIA EUCLIDEA

assiomi

Me.d i.a hte Mediante
definizioni dimostrazioni




ANGOL [COLXK

s Angolo PIATTO: un lato e il prolungamento
dell’ altro (180°)

£

P

Angolo GIRO: | due lati sono sovrapposti (360°)

(&
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OLI AVENTT IN COMUNE IL VERTI
O € NESSUN ALTRO PUNTO




ANGOLLI ADIACENTI:

DUE ANGOLI CHE OLTREAD ESSERE CONSECUTIV.
HANNO I DUE LATI NON COMUNI L'UNO IL
PROLUNGAMENTO DELLUALTRO

1
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ANGOLI OPPOSTI AL VERTICE:
SEI LATI DELL’UNO SONO I
PROLUNGAMENTI DELL'ALTRO

Y/ %




poli mMmale

&1 chiama poligonale /3 figura formata da una
successione ordinata di un numero finito di segment
tali che il primo é consecutivo ma non adiacente al

secondo, il secondo é consecutivo ma non adiacente 3l
terzo e cosi vi3.

a 13li segmenti si dicono lati della poligonale e i loro
estremi vertici B

D
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« Olgonale chiusa: se il primo estremo del primo segme

coincide con il secondo estremo dell’'ultimo segmento.
A

Q B
D

E L C .

« oligonale aperta: se il primo estremo del primo segme

diverso dal secondo estremo dell'ultimo segmento.

; D

« “oligonale Intrecciata: se due lati non consecutivi hann
punto in comune. . c

o
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@ Il poligono: é I3 regione di piano formata da una poligon
e dai punti interni alla poligonale.

| vertici e i lati della poligonale se chiamano vertici e lati del
poligono

Poligono convess

. N

Poligono concavo

vertice —=

D

F E G%ff/




La congruenza
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Il concetto di congruenz
Primo assioma di
Secondo assion

Terzo assio

Confrontc

Nelnlnk

Differe

Mul

Ass

Pu

Co

Son

Dif

Mul

Bise

Angol

Angoli ¢
Lunghezze
Ampiezza d
Teorema 2.1
Teorema 2.2
Misura di un segmento




ILCONCETTO DI CONGRUENZA COME PRIMITIVO

- due figure geometriche Fy
diremo congruenti quando e \>
possibile immaginare, con un
movimento che non altera la
forma né la dimensione delle

figure, sovrapporre le due
figure punto a punto.
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PIRIMO ASSIOMA DI
CONGRUENZA

La relazione di congruenza fra le figure del piano gode delle
seguenti proprieta

% Proprieta riflessiva: ogni figura e congruente a se stessa;
F.=F,

% Proprieta simmetrica : se la figura F1 e congruente alla
figura F2, allora la figura F2 e congruente alla figura F1;
F1=F2 allora F2=F1

% Proprieta transitiva: se F1 e congruente alla figura F2 e la
figura F2 e congruente alla figura F3, allora F1 e
congruente alla figura F3

F1=F2 e F2=F3 allora F1=F3

Y/




SIECONDO ASSIOMA DI
CONGRUENZA

w TUTEti | puhti SOnO congruenti £ra [0ro;
w Jutte [e rette Soho congruenti tra [0ro;

w Jutte (e semirette sono congruenti tra
[OroO;

w TUtti | piahi SOho conhgruenti tra [0ro;
w Tuttl i semipiahi Sono congruenti tra [oro.

Y/




TFERZO ASSIOMA DI
CONGRUENZA
1 Dato un segmento AB e una semiretta di

origine O, esiste un unico punto P. sulla
semiretta, tale che AB sia segmento a OP.

AB = OP

Y/
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SEGMENTI

Dati due segmenti se,
sovrapponendo il primo
segmento al secondo
facendo coincidere un
estremo, ’altro
A B estremo e interno al

CD<AB

secondo segmento

allora il primo e minore
del secondo; se e
esterno € maggiore, se
coincidono sono
congruenti.

UiV




SEIIIVIA DI SEGMENTI

Datl due segmenti la loro somma e |l
segmento che si ottiene considerando due
segmenti rispettivamente congruenti a
guelli dati e uno adiacecnte all’altro

/ 1 \

A

D

E F G
AB ~ EF e CD = FG allora AB + CD = EG

Sy O




PIFFERENZA TRA SEGMENTI

Diciamo tra differenza di due segmenti AB e
CD, AB>CD, il segmento che, addizionando a
CD, da come somma AB.

AB = EF e EF = CD allora AB-CD=EF




M :‘ ‘L
NRY,

LTIPLO DT ON SEGMENTO

Un segmento AB si dice multiplo di CD secondo il numero
naturale n >1, se e congruente alla somma di n segmenti
congruenti a CD. In simboli si scrive AB =n CD

C D
Se n=3 e CD e:

Allora AB e: A B

O se AB e multiplo di CD secondo n>1, si puo dire simmetricamente,
Che CD e sottomultiplo di AB secondo n e si scrive CD=1/n AB

UV




—

sono congruenti

¥ Esiste, ed e unico, il sottomultiplo di un
segmento qualunque numero naturale
diverso da zero.

Y/ %




PUNTO MEPIO

Dato un segmento AB, si dice punto medio M di
AB Il punto che lo divide in due parti
congruenti.

A M B

AB/2=AM o MB

Y/




LONFRONTO TRA ANGOLI

Dati due angoli aOb e cO’d, confrontare i due
angoli significa sovrapporre i due angoli in modo
da far coincidere un lato e gli altri due lati cadere
dalla stessa parte.

0=0’ a=b




~ull confronto tra angoli si puo allora
definire in base alla posizione In cul
cade la semiretta d rispetto all'angolo
aOb. Possono verificarsi tre casi:

0=0 ass
0=0’ a=c b
d
aOb<cOd
0=0 a3

<2553Z2€Z] aOb>cOd




SOMMA DI ANGO

lsa somma di dug angoli consecutivi aOb ¢
bOe¢ ¢ 'angolo aOe.

A aOb+b0Oc=a0c

UV




*DICIAMO SOMMA DI DUEANGOLL LANGOLO
SOMMA DI DUEANGOLIRISPETTIVAMENTE
CONGRUENTIA QUELLIDATIE CONSECUTIVI

TRALORO
g C
% % <
b
O o a’
b’

aOb+cO’'d = a0Od’ 0 d’




PIFFERENZA TRA ANGOLI
Piciamo diffegrenza tra dug angoli a ¢ B, in cui o>
"angolo che, addizionato a B, da comg somma

E

Y/




WVIWIETIPLO DI UN ANGOLO

Un angolo a si dice multiplo di un angolo [
secondo il numero naturale n>1 se e la
somma di n angoli congruenti a (3. In tal

caso scriveremo a Sn f.

B
B/ B B

3B

a
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Si dice bisettrice di un angolo la
semiretta, avente origine nel vertice
dell’angolo, che lo divide in due

angoli congruenti.
bisettrice

Y/




ANGOLIRETTI, ACUTI, OTTUSI
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ANOGLI COMPLEMENTARI,
SUPPLEMENTARI, ESPLEMENTARI

= Due angoll La cul somma & un angolo retto st dicono

aompLemeTarﬁ/
= Due angoll la cul somma & un angolo platto st dicono
supplementard.

= Due angoll la cul
esplementari

a e un angolo giro st dicono

Y/ %




LUNGHEZZA DI UN
SEGMENTO

La lunghezza di un segmento e il nome che
viene dato all’insieme (classe di
equivalenza) dei segmenti congruenti al
segmento dato.

@
-
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\AMPIEZZA 09 UN ANGOLO

® Lb'ampigzza di un angolo ¢ il nomg che vigng
dato all’insigme (classg di gquivalgnza)
degli angoli congruenti all’angolo dato.




TEOREMA 2.1

= Pug angoli complgmentari di angoli
congrugnti sono congrugnti

= |[POTESI a+B=m/2 a'+B'=n/2 B=B'

= TESI a=d’

DIMOSTRAZIONE

a+B= m/2 per ipotgsi quindi a=n/2 -8
a+B= m/2 per ipotesi quindi a=mn/2 -8

[la 8= 8 per ipotesi quindi a =a perchg
differgnza di angoli congrugnti C. V. ®

Y/




EOREMA 2.2

« Due angoli supplementare di angoli

congruenti sono congruenti
« IPOTESI a+pB=mu/2 a'+pl=n0 p=p
« TESI a=al
DIMOSTRAZIONE

a+p= n per ipotesi quindi a=n-p

a+p=n per ipotesi quindi a=n-p

Ma = g per ipotesi quindi a = a perché
differenza di angoli congruenti C. V. D




MISCORADIONSEGMENTO

% Dato un segmento ab e scelto un
segmento come unita di misura,al
segmento ab si puo associare un unico
numero non negativo “k” detto misura del
segmento AB. Tale che: AB = k CD

% Segmenti congruenti hanno la stessa
misura

% Se AB<A B allora la misura di AB e minore
della misura di A B

% La misura della somma di due segmenti e
la somma delle misure dei segmenti.

G%Z/y




MISURA D1 UN ANGOLO

¢ Dato un angolo a e scelto un angolo 3 come unita di
misura, all’angolo a si puo associare un unico numero
non negativo “k” detto misura dell’angolo a, tale che:

o a=kf3;
¢ Angoli congruenti hanno la stessa misura; poi se a<a’,
allora la misura di a @ minore della misura di a’;

¢ La misura di due angoli ¢ la somma delle misure degli
angoli.

Y/




GNITA" 3

Gon 1gruenza tra trian jofz'

Y/




Triangoli




=]l triangolo e una figura geometrica, in
particolare un poligono che ha 3 lati
(segmenti segnati colla lettera minuscola),
3 vertici (punti segnati colle lettere
maiuscole), e tre angoli interni (angoli
segnati colle lettere dell’alfabeto greco)
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A

TRIANGOLIL

VERTICI: A, B, C

LATI: 3, b, ¢

ANGOLl: a, B, v

LATI OPPOSTI Al VERTICI: 3 & opposto ad A
b & opposto ad B
c & opposto ad C

LATI OPPOSTI AGLI ANGOLLI:

3 € opposto 3 y

b & opposto 3 a

c e opposto 3 B

V ANGOLI ADICENTI Al LATI;
o € adiacentead g e c
B

B éadiacentead aeb
y é adiacentea bec

Uy




*ITriangolo EQUILATERO (con 3 lati uguali)

*Iriangolo ISOSCELE (con 2 lati uguali)

*ITriangolo SCALENO (coni lati 2 a 2 disuguali)
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CLASIFICAZIONE DEL FRENAGOLLEN DA VO LLAVINGO UL

La classificazione dei triangoli in base agli angoli
prevede tre casi. Un triangolo si dice:

z#Acutangolo se ha tutti gli angoli acuti

zRettangolo se ha un angolo retto

zOttusangolo se ha un angolo ottuso

In un triangolo rettangolo il lato opposto all’angolo retto
Si chiama ipotenusa del triangolo,

Mentre gli altri due lati si chiamano cateti




NI INSIEMISTICI

poligoni poligon
triangoli




SEGMENTI NOTEVOLI

In un triangolo si possono tracciare alcune corde di
particolare importanza a cui si danno dei nomi
speciali. Precisamente:

¢ Si chiama BISETTRICE di un angolo di un triangolo il
segmento costituito dai punti della bisettrice di

quell’ angolo che appartengono al triangolo;

¢ Si chiama MEDIANA il segmento che congiunge un
vertice del triangolo col punto medio del lato
opposto;

¢ Si chiama ALTEZZA relativa a un lato il segmento che,
partendo dal vertice opposto a quel lato, incontra il
lato stesso o il suo prolungamento formando due

angoli retti. G%[/y




CRITERI DI CONGRUENZA

® Definizione: due triangoli si dicono
congruenti quando hanno i tre lati
congruenti e tre angoli congruenti

A A AB = A’ B’

Y/




¢ 1° Teorema: se due triangoli hanno due lati
congruenti e anche 1’angolo compreso tra essi allora i
due angoli sono congruenti.

IPOTESI: AC=A'C" AB=A'B’ e a=d’
TESI: ABC e congruente ad A'B'C’
CB=C'B’ 3= y=y A
A

B C

Y/




¢ 2° Teorema: Due triangoli sono congruenti
quando hanno un lato congruente e due
angoli adiacenti al lato congruenti

IPOTESI: CB=C'B’ y=y’ B=f
TESI: ABC é congruente adaA'B'C’

(AC=A'C’ AB=A’B’ a=o i
B

C

Y/
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- 3° Teorema: due triangoli sono congruenti se
hanno tutti e tre i lati congruenti (e quindi
anche gli angoli)

IPOTESI: AB=A'B" AC=A’C’ BC=B'C’
TESI: ABC e congruente ad A'B'C’

 (a=d’ B=R’ y=y’') Ma se gli angoli sono

congruenti i triangoli non lo sono.




PROPRIETA’' DEGLI ANGOLI
ISOSCELI

2 Teorema:in un triangolo isoscele gli angoli alla
base sono congruenti

Ipotesi 1: AB=AC

Ipotesi 2: In un triangolo isoscele la bisettrice
dell’angolo al vertice € anche mediana e altezza

Tesi: y=[3

A
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PISUEUAGLIANZE NEl TRIANGOIE]

i teorema sull'angolo esterno:in qualsiasi triangolo,
oghi angolo esterno e maggiore di ciascuno degli
angoli interni non adiacenti

A

B>Y




NFWVAOIN TIRA LATT
TRIANG@|E@

@ Se in un triangolo due lati non sono congruenti, allora
anche gli angoli opposti non sono congruenti e al lato
maggiore sta opposto |’angolo maggiore.

A AC+ ABC> Y#p

Ipotesi: AC+ AB
Tesi: Y#3

. ANGOILI pIEIY

B
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Corollorario: in ogni triangolo rettangolo
I’ipotenusa € maggiore di ciascuno dei

due cateti
A

UV




.. Teorema disuguaglianze triangoli: in ogni triangolo ciascun
lato € minore della somma degli altri due e maggiore della
loro differenza.

A
AB < AC + CB
AB > CB - AC
A d a<b+c a>b-c
b<a+c b>b-cC
c<a+b c>b-a
C b B

UV
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RETTE PERPENDICOLARI E
PARALLELE

UiV




Definizion




2 Rette perpendicolari: due rette incidenti si dicono
perpendicolare se, incontrandosi, formano quattro

andoli retti
dh
I

= Due rette di dicono parallele se non hanno punti di
intersezione oppure se coincidono

UV




o Asse di un segmento: dato un segmento AB, si
chiama asse di AB la retta passante per il punto
medio di AB e perpendicolare ad AB

M

Y/




INSSIeTYYABILLA PARALLELA (0 QUINTG POSTUILATE bl EUEk b))

w Per un punto P non appartenente 3 una retta r si puo
tracciare un’unica retta parallela a r




INN(E@IENFOIRMATT DA PUE REVIIE
WACIEIATTE DA UNA TRASVERSALE

Coppie di angoli alterni interni
(3;3) e (4;6)
Coppie di angoli alterni esterni
(1;7) e (2;8)
Coppie di angoli corrispondenti
(153) (2;6) (3;7) e (4;8)

Coppie di angoli coniugati
interni

(3;6) e (4;5)

Coppie di angoli coniugati
esterni

(1;8) e (2;7)

UV




TEOREMA RETTE PARALLELFE TAGLIATE DA
UNA TRASVERSALE

Due rette, tagliate da una
trasversale, sono parallele
se e solo se:

1. formano una coppia di
angoli alterni congruenti
-, formano una coppia di
angoli corrispondenti
congruenti;

*, formano una coppia di
angoli coniugati
supplementari

Y/




PROPRIETA’' DEGLI ANGOLI NEI
POLIGONI

® Teorema dell’ angolo esterno:
Ciascuno angolo esterno di un triangolo € congruente alla
somma degli angoli interni a esso non adiacenti.

Ipotesi: ABC e un triangolo, ACD e lI'angolo
esterno di vertice C del triangolo ABC
Tesi: ACD = a+f

A

Y/




® La somma delle ampiezze degli angoli interni
di un triangolo e 180°. Si tratta di un
teorema che afferma che la somma delle
ampiezze degli angoli di un triangoli e
un’invariante, cioe qualcosa che non cambia
mai, indipendentemente dal tipo di
triangolo, dalla sua forma, dalle lunghezze
dei lati ecc.

UiV
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@ In un triangolo rettangolo gli angoli acuti
sono complementari

@ In un triangolo equilatero ciascuno dei tre
interni ha ampiezza uguale a 60°

® Se due triangoli hanno ordinatamente
congruenti due angoli, allora hanno
congruente anche il terzo angolo.

UiV




PAR

® | segmenti di perpendicolare condotti da
due punti di una retta r a una retta s,
parallela a r, sono congruenti.
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SOLVA DIEGIL] ANGOL] INTERN B
U POLIGOINO CONVIESSO)

® La somma delle ampiezze degli angoli
interni a un poligono convesso di n lati e:

(n-2)x 180°

UV




le a 360°

Y/

N\

©La somma delle ampiezze degli
angoli esterni di un poligono
convesso e sempre ugua
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